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布尔代数

前置知识

格的同构

设 是两个格，如果存在一个双射函数 。满足：

保并运算：
保交运算：

则 和 是同构的格，记为 。

幂集所组成的格

对于有限集合 ， 是一个包含 个元素的有限集合。其上的包含关系是一个偏序关系。形成
这样的一个格。

对于两个具有相同元素个数的集合 和 ，那么 和 是同构的。

布尔代数
格

定义与性质： 中有 个元素，每一个元素由一个长度为 的 序列标记。 满足分配律并且有补元。 对于
可简写为 。则 可以表示为 个 的积偏序。

布尔代数

一个与 同构的有限格称为布尔代数。（分配的并且有补元的格）

满足结合律、交换律和分配律
包含最大元 和最小元
每个元素都存在补元

例如： 是一个包含6的所有正整数因子的集合。

是布尔代数，当且仅当 质因数分解后，不存在两个相同的因子。

(L,∨,∧), ( , , )L′ ∨′ ∧′ f : L → L′

f(a ∧ b) = f(a) f(b)∧′

f(a ∨ b) = f(a) f(b)∨′
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